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Olimpiada Nationala de Matematica
Etapa locala, 14.02.2026
Clasa a VII-a

Barem de evaluare
SUBIECTUL I

a) Calculati valoarea expresiei

E=abc+b°a+cab,

stiind ca
a= 12 it \F 1542, b= [(¥3-2)* - [(V3-VE)+1 V5 |
_V3-VZ_VEi-V3 Vi-Vi
V6 V12 V8
Solutie si barem
2,5p oficiu

a_\f\f\f\/f V2 =V50-VZ=VI00=10. ..o 3p
b=1V3-21-1V3-V51+V5=02-V3)—-(V5-V3)+V5=2....cccceeiirrrr... 3p
c=(F-F)+(F3)+G-F) =0 oo 3p

b¢=20=1=a"=a=10,c* =0 =0=b" =29 =1,a° = 10> = 100 = ¢ = 01%° = 0.
E=10+1+0=11

............................................................................ 2,5p
b) Demonstrati ca suma elementelor multimii A este un multiplu a lui 5.
|3v5 — 7| + /(3+2\/_)2 + / 1-
A=<x€Z]|
2X —
Solutie si barem
3V5 — 7| = 7-3v5, |(3+2V5)2 = |3+ 2v5| =3+ 2v5 ., |(1-v5) =vE—1......... 6p
7—=3V5S+ (B+2V5) V5 =1 =9 i 2p

€7, 2x—5€ Dy={+1,+3,+9}.

2x-5
2x—5=1,2x=6 = x=3. 2x—5=-1,2x=4 = x=2.
2x—5=3,2x=8 = x=4. 2x—5=-3,2x=2 = x=1.

2x—5=9,2x=14 = x=17.
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2x—5=-9,2x=-4 = x=-2

XE{=2,1,2,3,4,7} . oo 2p
S =2 142434447 =155 5o, 1p
SUBIECTUL IT

Determinati numerele a, b, ¢ stiind ca v abc = % “(a+b+c).

Solutie si barem

2,5p oficiu
cum 10% = 100, iar 312 = 961, \/ﬁ € {10,117, ....,31} oo 5,5p
2+ abc = 3(a+ b + c) , iar 2 si 3 sunt prime intre ele,
deducem \/ﬁ este multiplu de 3. 5,5p
deci abc € {122,152,182,212%,242,27%,30%} ..o 6,5p
Verificam fiecare situatie si gasim abc=729, deci a=7, b=2, ¢=9.....ccccecevvvrrvvneene. Sp

SUBIECTUL III in patrulaterul convex ABCD, ¥ABC = 45° «BAD = 150°, iar triunghiul
ADC este dreptunghic isoscel cu ipotenuza AC. Calculati masura unghiului <BDC.

(GM 10-2025)

Solutie si barem

2,5p oficiu
In triunghiul ADC dreptunghic isoscel construim DE L AC =
DE este si mediana, DE = % I ettt ettt et ettt et enbean 3,5p
In patrulaterul ABCD, SBCD =75% ..o 3,5p
In triunghiul ABC construim AF L BC, <ACF = 30°, aplicim teorema unghiului de 30° si gasim
AF = % I PRSPPI 4,5p
Triunghiul ABF=dreptunghic isoscel, de unde AF=BF=@........cccccecvevurvuervurnennen. 3p
AAFB=ADEA (C.C.) de Unde AB= AD......ccccccoeeviiiiieiieiieeieeeecieeeie et 4p
Triunghiul ABD= 1SOSCEL......eiuiiiiiiiiiiiitieieeeee ettt 2p
IABD = XADB = 15° de aici IBDC = 75° ... 2p

SUBIECTUL IV Pe laturile consecutive AB si BC ale unui patrat ABCD se construiesc doua triunghiuri
echilaterale ABE si BCF (primul cu varful in interior si al doilea cu varful n exteriorul patratului). Sa se

arate cd punctele D, E, F sunt coliniare.
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Solutie si barem

2,5p oficiu
D C
= ~E_ I~ .
P F
A B

AFCD 1SOSCEL (FCTCD) .ottt e s 3,5p
LFCD = 150°=><XCDF = ACFD = 152ttt 3,5p
AEDA=IDEAZTSC ettt 3,5p
ABEA echilateral IBEA =60° . .......ccoiiiiiiiiiieeee e 3p
AFBE=90° ,FB=BE =AFBE dreptunghic isoscel><XFEB=45°............ccccecvvrnrnnn. 3p
IFED = FEB+ <BEA+ XAED=IFED = 180°= ....cccooiiiieiieeeeeeeeeee e, 3p
Punctele £ E, D sunt COLNIATE. ......cccceeeviieriieiieiie ettt ettt 3p

Nota: Orice altd rezolvare corecta a unei probleme, se evalueaza cu maxim de puncte (22,5p)

Probleme propuse de prof. Cojocnean Mihaela, prof. Stoica Angela



